Soit m, un parametre réel négatif. Résoudre et discuter, dans les réels, I'inéquation
suivante :

—4x2+4
x2 —mx + 4
Racine du numérateur : il s’agit d’'une équation bicarrée que I'on résout en 2 temps
a) Onposey = x?2, I'équation devienty? —4y+4 =0 (y—-2)2=0y=2
b) Onrésoutensuitey = x%=2 & xyyy; = +2
c) Le numérateur est donc positif sauf aux racines ou il s’annule

Racine du dénominateur :

m+vm?2-16

a) SiSim e ]—co; —4] (énoncé : onne garde que m < 0),Xp; p, 2

b) Sim e [—4;0],ily a0 ou une racine, le signe du dénominateur étant positif ou nul, 'inéquation n’a aucune

solution S = &

Pour réaliser le tableau de signes, il est nécessaire de comprendre comment sont positionnées les racines entre-elles

m—+vm?—16

— < V2Zem-Jym—16<-2V2Zem+2v2<{ym?—16 & m+2v2 < /m? - 16
Vu (*+), ceci est toujours vrai doncxp, < Xy

m++vVm? — 16

— < -2

Jm2—16 < —2v2—-m
SivmZ =16 < |-2v2 —

Sivm? — 16 > |—2\/7— arejeter
Donc
sim > —3v/2, alors xp, > xy;
sim < —3v/2, alors xp, < xy;
sim = —3+/2, alors xp, = Xy,
m+ \/m - 16
<V2Zeym?2-16<2V2-me3V/2>m
Vu( **), ceci est toujours vrai, donc xp, < Xy,
On a donc 3 tableaux de signes a réaliser :
-3V2<m< —4 m=-3v2 m< —3v2
Xp1 Xp2 -2 V2 Xp1 —V2 V2 Xp1 -2 Xp2 V2
N + + 0 +|1 0 N + + 0 + 0 |+ N | + + + 0 + + 0
D 0 - + D 0 - 0 + |+ |+ D - - - +
N N N
— - 0 +] 0 + — |+ - + 0 + — |+ - 0 - + 0
B / / D / / 5 / /
Solutions
Si —4<m<0: S=Q8
Si—3VZ<m<—4: § = |Povmte; mein e
Sim=-3v2: S=1-v2; V2|
m—vVm?2 —16 m++Vm? —
Sim<-3vZ: 5= } EELLNARD l/{—ﬁ}




—4<m<o0 m=4
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